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UMUMIY O‘RTA TALIM
MAKTABLARIDA PARAMETR
QATNASHGAN CHIZIQLI
TENGLAMALARNI O‘RGANISH
BO‘YICHA BA'ZI BIR
MULOHAZALAR

Musayeva Ziyoda Allayarovna

Toshkent davlat igtisodiyot universitetining
“Amaliy matematika” kafedrasi dotsenti v.b.,
Iqtisodiyot fanlari falsafa doktori (PhD)

Annotatsiya: Maqolada umumiy o‘rta ta’lim maktablarida parametr qatnashgan chiziqli tenglamalarni o‘rganishning maz-
muni va metodik jihatlari yoritilgan. Chizigli tenglamalarning yagona yechimga, cheksiz ko‘p yechimga ega bo'lishi yoki
yechimga ega bo‘lmasligi koeffitsiyentlar va parametr giymatlariga bog‘liq holda tushuntiriigan. Parametrning maxsus
giymatlarini aniglash, uning mumkin bo‘lgan giymatlarini tegishli hollarga ajratish hamda har bir holatni alohida tekshirish
usullari misollar orgali bayon etilgan.

Shuningdek, tenglamaning aniglanish shartlarini hisobga olish va ildizning berilgan oraliqga tegishli bo'lishini qo‘sh teng-
sizlik hamda tengsizliklar sistemasi yordamida aniglash masalalari ko‘rib chiqgilgan. Parametrli chizigli tenglamalarni
o‘rganish o‘quvchilarning mantiqiy va ijodiy fikrlashini rivojlantirish, yechimlarni izchil asoslash hamda parametrli teng-
lamalarning boshqa turlarini o‘zlashtirishga tayyorlash nuqtayi nazaridan muhokama gilingan.

chizigli tenglama, parametrli chizigli tenglama, maxsus giymat, komponenta, parametrning mumkin bo‘lgan
giymatlari, qo‘sh tengsizlik, tengsizliklar sistemasi.

Abstract: This article examines the content and methodological aspects of teaching linear equations involving parame-
ters in general secondary schools. It explains how the existence of a unique solution, infinitely many solutions, or no solu-
tion at all depends on the coefficients and the values of the parameters. Through various examples, the text demonstrates
methods for identifying specific parameter values, categorizing all possible values into distinct cases, and analyzing each
case individually.

Furthermore, it addresses considerations such as the conditions for an equation to be well-defined, as well as the use of
compound inequalities and systems of inequalities to determine whether a solution (root) falls within a specified interval.
The study of linear equations with parameters is discussed in the context of developing students’ logical and creative
thinking, fostering the ability to provide consistent, well-founded solutions, and preparing them to master other types of
parametric equations.

linear equation, linear equation with a parameter, specific value, component, possible values of a parameter,
compound inequality, system of inequalities.

AHHOTauus: B ctatbe paccMaTpuBaroTCA coaepxarteribHble U MeToan4Yeckmne acnekTbl N3y4eHuns TNINHENHbIX ypaBHEHMVI C
napametpamu B 06u.|,e06paaoBaTeanb|x CpeaHnX LWKonax. O6bscHAETCA HanMyne eanHCTBEHHOMO peLweHus, OeckoHeY-
HOro 4yncna pELIJEHMﬁ nnn OoTCyTCTBME peLleHnda JNIMHENHbIX ypaBHEHMIZ B 3aBMCUMOCTU OT KOSCb(bVILlMeHTOB 1 3Ha4YEeHUI
napamMeTpoB. Ha npuMepax onmcbiBaldTCA METOAbI onpeaeneHna cneunanbHbIX 3Ha4YeHUn napameTtpa, pasgeneHua ero
BO3MOXHbIX 3HAYEHUN Ha COOTBETCTBYOLLME Clly4an 1 NPOBEPKM KaXKOoro cny4dasa otaenbHo.

Takke paccmaTpuBaloTCs BOMPOCHI yYeTa YCroBU onpeaenieHnsl ypaBHEHUS U ONPefeneHns NPUHaaeXHOCT KOPHS
K 3aflaHHOMY MHTepBasly C MOMOLLbI ABOWHOIO HEpaBEHCTBA U CUCTEMbl HEpaBEHCTB. V3yyeHne napameTpuyeckux
TIMHEVHBIX YPaBHEHWI PACCMaTPUBAETCS C TOUKM 3PEHUS PA3BUTUS JTOTUYECKOTO Y TBOPYECKOTO MbILLMEHUS yYaLlMXCs,
nocrefoBaTenbHOro 060CHOBAHNSA PELLUEHUN U MOATOTOBKU UX K OCBOEHWIO APYTUX TUMOB NapaMeTpUYecKux ypaBHEHMWIA.

TNNHeHoe ypaBHeHne, napameTpuyeckoe NUHENHoe YpaBHeHMe, COBCTBEHHOE 3HAYeHWe, KOMMOo-
HeHTa, BO3MOXHble 3Ha4YeHnA napameTpa, OBOMHOE HepaBeHCTBO, CUCTeMa HEpPaBEHCTB.
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Umumiy o'rta ta’lim maktablarida matematika o‘gitishning muhim vazifalaridan biri o‘quvchilarda mate-
matik tushunchalarni anglash, ular o‘rtasidagi bog‘lanishlarni aniglash va masalalarni mantigiy asosda yechish
ko‘nikmalarini shakllantirishdir. Bu jarayonda tenglamalarni o‘rganish alohida ahamiyatga ega. Tenglama
tushunchasi dastlab arifmetik amallarning noma’lum komponentini topish orgali shakllantiriladi, keyinchalik esa
algebraik ifodalar va teng kuchli almashtirishlar yordamida rivojlantiriladi. Chizigli tenglamalarni puxta o‘zlash-
tirish murakkabroq algebraik masalalarni o‘rganish uchun zarur tayanch yaratadi.

Chizigli tenglamalarni yechishda amallarni bajarish bilan birga, yechimning mavjudligi va sonini aniglash
ham muhimdir. Umumiy ax = b ko‘rinishidagi tenglamada a # 0 bo‘lsa, b ning har ganday hagqiqiy giymatida
yagona yechim mavjud bo‘ladi. a = 0 bo‘lganida esa ozod hadning giymatiga garab tenglama cheksiz ko‘p
yechimga ega bo'lishi yoki yechimga ega bo‘Imasligi mumkin. Ushbu holatlarni farglash o‘quvchilarga tengla-
mani yechish fagat noma’lumning son giymatini topishdan iborat emasligini tushunishga yordam beradi.

Parametr gatnashgan chizigli tenglamalar mazkur bilimlarni umumlashtirish va chuqurlashtirish imkonini
beradi. Bunday tenglamalarda parametrning o‘zgarishi noma’lum oldidagi koeffitsiyentga, ozod hadga va nati-
jada yechimlar to‘plamiga ta’sir ko‘rsatadi. Shuning uchun ularni yechishda parametrning ayrim giymatlarini
tekshirish bilan cheklanmasdan, barcha mumkin bo‘lgan holatlarni gamrab oluvchi tahlil talab etiladi. Para-
metrning maxsus giymatlarini aniglash va tenglamani shu giymatlar asosida alohida hollarga ajratish ushbu
tahlilning asosini tashkil etadi.

Mavzuni o‘rganishda parametr bilan noma’lumning vazifalarini farglash, nolga teng bo‘lishi mumkin
bo‘lgan ifodaga bo‘lishdan oldin tegishli shartlarni tekshirish hamda dastlabki tenglamaning aniglanish sohasini
saglashga e’tibor garatish zarur. Aynigsa, kasrli ifodalar gatnashgan tenglamalarda algebraik almashtirish nati-
jasida topilgan ildizning boshlang‘ich shartlarga muvofigligini tekshirish muhimdir. lldizning musbat, manfiy yoki
berilgan oraligga tegishli bo'lishini aniglashga doir topshiriglar esa tenglamalar bilan tengsizliklar o‘rtasidagi
bog‘lanishni ochib beradi.

Mazkur magolaning magsadi umumiy o'rta ta’lim maktablarida parametr gatnashgan chizigli tenglamalarni
o‘rganishga doir matematik va metodik yondashuvlarni yoritishdan iborat. Shu magsadda parametrning maxsus
giymatlarini topish, yechimlar sonini aniglash, mumkin bo‘lgan holatlarni izchil tekshirish va ildizga qo‘yilgan
shartlarni tengsizliklar yordamida ifodalash usullari misollar asosida ko‘rib chigiladi. Bunday yondashuv o‘quv-
chilarning shartlarni tahlil gilish, umumlashtirish va har bir javobni asoslashga yo‘naltiriigan matematik faoliya-
tini tashkil etishga xizmat giladi.

Parametr gatnashgan chizigli tenglamalarni o‘rganishning nazariy va metodik asoslari matematika o‘qgitish
metodikasi, elementar matematika hamda parametrli masalalarni yechishga bag‘ishlangan adabiyotlar bilan
bog‘liq. Mazkur manbalar mavzuni tushunchalarni shakllantirish, algebraik almashtirishlarni asoslash va para-
metr giymatlariga qarab yechimlarni tekshirish nuqgtayi nazaridan yoritishga xizmat giladi.

S. Alixonovning “Matematika o'gitish metodikasi” darsligida matematika ta’limining maqgsadi, mazmuni,
metodlari va vositalari o‘rtasidagi munosabatlar pedagogik hamda didaktik jihatdan bayon etiladi. Ushbu
yondashuv parametrli chizigli tenglamalarni o‘rgatishda avval o‘zlashtirilgan bilimlarga tayanish, tushunchalar
o‘rtasidagi bog‘lanishlarni ochish va topshiriglarni izchil tanlash uchun umumiy metodik asos beradi. Xususan,
oddiy chizigli tenglamadan parametr gatnashgan tenglamaga o'tishda koeffitsiyentlarning vazifasini tushunti-
rish muhim o'rin tutadi.l"!

P. T. Dybov va V. A. Oskolkovning “3agaun no matematuke” to‘plami ko‘rsatmalar va yechimlar bilan berilgan
matematik masalalarni o'z ichiga oladi. Bunday manbalardan mavzuga mos topshiriglarni tanlashda, yechish
bosqichlarini muhokama qilishda va o‘quvchilarning mustaqil ishlashini tashkil etishda foydalanish mumkin.
Parametrli tenglamalar uchun topshiriq tanlash esa hisoblash amallari bilan birga, yechimning mavjudlik shart-
larini tekshirishni ham nazarda tutishi lozim. 2

V. N. Litvinenko va A. G. Mordkovichning “lNpakTukym no anemMeHTapHoW MaTematuke: Anredpa.
TpuroHomeTpusa” qo'llanmasida parametrli tenglamalar, tenglamalar sistemalari va tengsizliklarga alohida
bo‘lim ajratilgan. Unda parametrga tayin giymat berilganda bir noma’lumli tenglama hosil bo‘lishi tushuntiriladi.
Bu garash parametrli tenglamani bitta hisoblash topshirig'i sifatida emas, balki parametr giymatlariga bog'liq
tenglamalar oilasi sifatida anglashga yordam beradi. ¥

A. Axlimirzaev va hammualliflarning “Parametrli masalalar” go‘llanmasida parametr tushunchasi, parametr
gatnashgan ifodalar, tenglamalar, tengsizliklar va funksiyalar yoritiigan. Parametr bilan noma’lumni farglashga
garatilgan izohlar mazkur maqola uchun bevosita ahamiyatlidir. Ushbu fargni tushunish parametrning maxsus
giymatlarini aniglash va tegishli holatlarni alohida tekshirishga tayanch yaratadi.
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Ko'rib chigilgan adabiyotlar mavzuning umumiy metodik va matematik asoslarini birlashtirish imkonini
beradi. Mazkur magolada shu asoslar parametr gatnashgan chizigli tenglamalarning yechimlar sonini aniglash,
aniglanish shartlarini saglash hamda ildizning berilgan oraliqqga tegishliligini tekshirishga yo‘naltiriladi.

Magqolada parametr gatnashgan chizigli tenglamalarni o‘rganishda nazariy tahlil, taqqoslash, umumlash-
tirish va alohida hollarga ajratish usullaridan foydalanildi. Tenglamalarni yechish jarayoni A(a)x = B(a) ko'rini-
shiga keltirish, parametrning mumkin bo‘lgan giymatlarini aniglash, A(a) = 0 shartni ganoatlantiruvchi maxsus
giymatlarni topish va har bir holatni tekshirish asosida tashkil etildi. A(a) # 0 bo‘lganda yagona yechim
x = B(a)/A(a) orqali ifodalandi; A(a) = 0 bo‘lganda esa B(a) ning giymatiga qarab yechimning mavjudligi va soni
aniglandi.

Kasrli ifodalar gatnashgan tenglamalarda dastlab maxrajlarning nolga teng bo‘imaslik shartlari belgilandi
va topilgan ildizlar ushbu shartlar asosida tekshirildi. lldizning berilgan oraliqqa tegishliligini aniglashda uning
parametr orqali ifodasi qo‘sh tengsizlikka qo‘yilib, hosil bo‘lgan tengsizliklar sistemasi yechildi. Misollar oddiy
chizigli tenglamalardan parametrli tenglamalarga, undan esa ildizga qo‘shimcha shart qo‘yilgan topshiriglarga
o'tish tamoyili asosida tanlandi. Har bir yechimda bajarilgan algebraik almashtirishlarning teng kuchliligini
asoslash va parametrning barcha mumkin bo‘lgan giymatlarini gamrab olishga e’tibor garatildi.

Ma’lumki, bugungi kunda tenglama tushunchasi umumiy o‘rta ta’lim maktablarining boshlang‘ich sinflari-
dan boshlaboq o‘rganilmoqda. Albatta, boshlang‘ich sinflarda chizigli tenglamalar o‘rganilsada, u yerda chiziqli
tenglama nomi aytilmaydi. Boshlang‘ich sinflarda tenglamani arifmetik amallarni bajarishda ularda qatnasha-
yotgan komponentalardan biri noma’lum bo‘lgan xolda uni topish sifatida qaraladi. Masalan, 10 soniga nechani
go‘shsak 25 (10 + x = 25) bo‘ladi; Masalan, 27 sonidan nechani ayirsak 17 (27 - x = 17) soni xosil bo‘ladi; 15
sonini nechaga ko‘paytirilsa 60 (15 - x = 60) soni xosil bo‘ladi; 18 sonini nechaga bo‘lsak 6 (18: x = 6) soni xosil
bo‘ladi va xokazo.

Tenglamalarni tizimli o‘rganish VIII sinfda chizigli tenglamalarni o‘rganishdan boshlanadi. Bunda eng
avvalo o‘quvchilar chizigli tenglama va chizigli tenglamaning ildizi ta'riflarini xamda chizigli tenglamani yechish
nimadan iborat ekanligini tushunib olishlari kerak. Chizigli tenglamani umumiy xolda ax + b = cx + d yokiax =b
ko‘rinishida yoziladi. (ax + b = cx + d tenlamani ax = b ko‘rinishga osongina keltiriladi). Chizigli tenglamalarni
yechishda quyidagi uch xol bo‘lishi o‘quvchilarga mukammal yetkazilishgi kerak. Ular:

1. Agara=0vab=0Dbo‘lsa, uxolda tenglama 0 - a = 0 ko‘rinishga keladi va bundan x har ganday son bo‘lishi
kelib chigadi;

2. Agara=0vab#0bo'lsa, uxolda 0 - x = b ko‘rinishga keladi va bu tenglik x ning hech qanday giymatida
bajariimaydi. Demak, bu xolda tenglama yechimga ega bo‘lmaydi;

b
3. Agara#0vab #0boilsa, uxolda 0 - x = b bo'lib, bundan x = — kelib chigadi, ya’ni bu xolda tenglama
yagona yechimga ega bo‘ladi. a

Masalan, 3(x + 2) + 5(x - 4) = 6(x - 3) tenglama qavslar ochilib soddalashtiriigandan so‘ng x = -4 ko'ri-
nishga; 3(x + 2) + 5(x - 4) = 8(x - 3) + 10 tenglama qavslar ochilib soddalashtiriigandan so‘ng 0 - x = 0 ko'ri-
nishga; 3(x + 2) + 5(x - 4) = 8(x - 3) tenglama gavslar ochilib sodalashtiriigandan so‘ng 0 - x = -10 ko‘rinishga
keladi. Birinchi holda tenglama x = -2 yagona yechimga, ikkinchi xolda tenglama cheksiz ko‘p yechimlarga,
uchinchi xolda esa tenglama yechimga ega bo‘Imaydi.

Bu misollarda a va b lar o‘rnida tayin giymatlar gatnashadi. Odatda shunday tenglamalar xam uchraydiki,
ularda a va b lar (yoki ulardan biri) gandaydir parametr bo‘lib golishi mumkin. Bunday xolda tenglamani para-
metr gatnashgan chizigli tenglama deyiladi. Uni umumiy xolda quyidagicha yoziladi:

F(x, a) =0 (1)

Bu tenglamada x noma’lum, a esa parametr. (1) tenglamadagi a ni o‘rniga turlicha giymatlar qo‘yilsa, u
holda turlicha tenglamalar xosil bo‘ladi. Masalan, 2a(a - 2)x = a - 2 tenglamadagi a parametrgaA={-1; 0; 1; 2; 3}
to‘plamdan giymatlar berilsa, u xolda quyidagi tenglamalar xosil bo‘ladi:

a=-1bo'lsa, uholda 6 -x=-3;a=0boflsa, uholda0-x=-2;a=1bo’lsa, uholda-2-x=-1;,a=2bo'lsa,
uholda0-x=0;a=3bo’lsa, uholda6-x=1.

Bu tenglamalarning ba’zilari yagona yechimga, ba’zilari cheksiz ko‘p yechimga, ba’zilari esa yechimga ega
bo‘lmaydi.

F(x, a) = 0 tenglamadagi x parametrning qabul giladigan giymatlari cheksiz ko‘p bo‘lgani uchun berilgan
tenglamadan ham cheksiz ko‘p tenglamalar hosil bo‘ladi. Ammo biz hosil bo‘lgan barcha tenglamalarni yechish
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imkoniyatiga ega emasmiz. Shuning uchun biz x parametrning gabul giladigan giymatlari to‘plami A ni biror
belgiga asosan uni xosil giladigan to‘plam ostilariga ajratamiz hamda ularda berilgan tenglamani yechamiz.
F(x, a) = 0 tenglamadagi a parametrning giymatlar to‘palmini to‘plam ostilariga bo‘lishga a ning berilgan
tenglamani sifat o‘zgarilshlarga olib keluvchi giymatlari tanlanadi. Parametrning bunday giymatlarini uning
nazorat (maxsus) giymatlari deb atashga kelishamis. Masalan, 2a(a - 2)x = a - 2 tenglamada nazorat nuqtalar
a=0vaa=2lardan, (a2-a-6)x = a+ 2 tenglamada esa a = -2 va a = 3 lardan iborat. Parametr gatnashgan
tenglamalarni bu nazorat nugtalar va uning atrofida o‘rganamiz. Masalan, 2a(a - 2)x = a - 2 tenglamani a = 0,
a=2,a#0vaa#2bo‘lgan hollar uchun alohida - alohida yechiladi. Quyida bu tenglamani yechamiz:
Aytaylik a = 0 bo‘lsin. Bu holda 0 - x = 0 - 2; 0 = -2. Buni bo'lishi mumkin emas. Demak, bu xolda tenglama
yechimga ega emas;
Aytaylik a = 2 boflsa, bu holda 0 - x =2 - 2; 0 - x = 0 bo‘ladi va bu tenglik x ning har ganday giymatlarida
o'rinli bo‘ladi. Demak, bu holda tenglama cheksiz ko‘p yechimga ega bo‘ladi;
Agar a # 0vaa # 2 boflsa, u holda tenglamani yechish uchun uning har ikkala tomonini a(a - 2) ga bo‘lamiz.
Natijada quyidagiga ega bo‘lamiz:
a—2 1
X=—=—
2a(a—2) 2a
Javob: agar a = 0 bo‘lsa, u holda x € @; agar a = 2 bo‘lsa, u holda x har ganday son; agara # O va a # 2

1
bo'lsa, u holda x = —.
2a

Parametr gatnashgan chiziglii tenglamalarni o‘rganishda ko‘pincha quyidagicha savollar qo‘yilishi mumkin:
Quyidagi parametrli tenglama yechilsin.

Parametrning gqanday giymatida tenglama yagona yechimga ega bo‘ladi?

Parametrning qanday giymatida tenglama yechimga ega bo‘Imaydi?

Parametrning qanday giymatida tenglama cheksiz ko‘p yechimlarga ega bo‘ladi?

Parametrning ganday giymatida tenglama musbat yechimga ega bo‘ladi?

Parametrning ganday giymatida tenglama manfiy yechimga ega bo‘ladi?

Parametrning ganday giymatida tenglamaning ildizi nolga teng bo‘ladi?

Parametrning qanday giymatida tenglamaning yechimi biror x, sondan katta bo‘ladi?

Parametrning ganday giymatida tenglamaning yechimi biror x, sondan kichik bo‘ladi?

> © © N o o R~ b=

0. Parametrning ganday giymatida tenglamaningg yechimi (x,; x,) oraligda bo’ladi.

Quyida bularning ba’zilariga doir misollar keltiramiz:
3mx—5 3m—-11 _ 2x+7

" (m-1)(x+3) m—-1  x+3

Yechish: bu yerda x noma’lum, m esa parametr bo'lib, ular (m — 1)(x + 3) # 0, ya’nim # 1 va x # -3 shartlarni

ganoatlantirishi kerak. Tenglamani yechish uchun uning xar ikkala tomonini (m - 1)(x + 3) ga ko‘paytiramiz.

3mx -5+(Bm-11)(x+3)=(m-1)(2x + 7), 3mx - 5 +3mx + 9m - 11x - 33 =

=2mx+7m-2x-7,4mx - 9x = 31 - 2m,

(4m-9)x =31-2m

Hosil bo‘lgan bu tenglamada m = 2,25 maxsus giymatdir. Agar bu tenglamada

m = 2,25 bo‘lsa, oxirgi tenglama 0 - x = 2,25 ko‘rinishga keladi. Bu tenglama yechimga ega emas.

31-2m
Agar m # 2,25 bo'lsa, oxirgi tenglamadan X = ﬁ ni topamiz.

tenglama yechilsin.

Endi m ning 2,25 dan farqli giymatlarida x ning giymati -3 ga teng bo‘ladiganlari bor yoki yo‘qligini aniglaymiz.

Buning uchun 31-2m —3 ni1 m ga nisbatan yechamiz.
4m-9
31-2m
=-3, 31—-2m=—-12m+27, 10m=—4, m=—04
4m-9
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31-2m
Demak, berilgan tenglama m # -1, m # 2,25 va m # -0,4 bo‘lganda x = ——— dan iborat yagona
yechimga ega bo'ladi. 4m-9
31-2m
Javob: m#-1, m#225vam#-0,4bollsa, X = ——.
4m-—9

2. a parametrning qanday giymatlarida ax - 2a = 3 tenglamaning yechimi (-2; 1) oraliqda bo‘ladi?

Yechish: Berilgan tenglama parametr qatnashgan chiziqgli tenglamadir. Undan ax - 2a = 3 yoki ax = 2a + 3.
Demak, bu tenglamada parametrning maxsus giymati a = 0 dan iborat. Shuning uchun biz berilgan tenglamani
a =0 va a # 0 xollarda yechamiz.

a=0bo’llsa,0-x=0+ 3, 0=3bo‘ladi. Demak, bu xolda tenglama yechimga ega emas.

3
bo‘ladi.

a#0bolsa,uxolda X =
a

. .. . . 2a+3
Endi masala shartini e’'tiborga olsak, biz —2 <

< 1 qo'sh tengsizlikni yechishimiz kerak. Bu qo‘sh

tengsizlik quyidagi sistemaga teng kuchli: @
2a+3 2a+3+2a 4a+3
— - - - 3
P 2_ a >0_ a >0. {aE(—OO;—Z)U(O;+oo)_3<
2a+3 ’ ) 2a+3- ’ +3 ’
o<1 =<0 (=<0 a € (—3;0)
a a a
3
a<—-.
4

Javob: q € (—3; —%)

(a% - 9)x = a® + 27 tenglama yechilsin.

Yechish: Berilgan tenglama parametr gatnashgan chizigli tenglamadir. Parametrning mumkin bo‘lgna
giymatlari R dan iboratdir. Parametrning maxsus giymatlari a - 9 = 0 ni qanoatlantiuvchi giymatlaridan, ya’ni
a =-3 va a = 3 lardan iborat. Demak, biz quyidagi hollarni qarashimiz kerak:

1)a=-3;2)a=3;3)a#-3vaa+3.

Agar a = -3 bo'lsa, u xolda berilgna tenglama 0 - x = (-3)® + 27, 0 - x = 0 ko'rinishga keladi. Demak bu xolda
x € R dan iborat.

Agar a = 3 bo‘lsa, u xolda berilgna tenglamadan

a®+27 (a+3)(@*—-3a+9) a*-3a+9
X = = —

a2-9  (a-3)(a+3) = a-3
Javob: Agar a = -3 bo‘lsa, x € R; agar a = 3 bo‘lsa, x € @; agar x # 3 bo'lsa,
a?-3a+9
T a-3

(a®-a?-4a+4)x =a- 1tenglama yechilsin.

Yechish: Berilgan tenglama a parametrga bog'lig chizigli tenglama. Parametrning maxsus giymatlarini
topish uchun a® - a? - 4a + 4 ifodani ko‘paytuvchilarga ajratamiz.

a*-a’?-4a+4=a*a-1)-4(a-1)=(a-1)a?-4)=(a-1)(a-2)a+ 2) bo‘lgani uchun berilgan tenglamani
quyidagi ko‘rinishda yozishimiz mumkin:

(a®-a?-4a+4)x=a-1,(a-1)@-2)(a+2)x=a-1

Demak, maxsus giymatlara = 1, a = 2 va a = -2 lardan iborat ekan. Shunday qilib, biz berilgan tenglamani
a=1,a=2,a=-2,a#1,a#2vaa#-2lar uchun yechamiz.

1) a =1 bo'lsa, berilgan tenglama 0 - x = 0 ko'rinishga keladi va bu xolda tenglama cheksiz yechimga ega
bo‘ladi;
2) a=2bo'lsa, berilgan tenglama 0 - x = 1 ko‘rinishga keladi va bu xolda tenglama yechima ega bo‘Imaydi;

3) a=-2bo'lsa, berilgan tenglama 0 - x = -3 ko‘rinishga keladi va bu xolda tenglama yechima ega bo‘Imaydi;

. -1 . .
a#1,a# 2 bo'lsa, berilgan tenglamadan x = a4 =1 ni topamiz. Demak, bu xolda

tenglama yagona yechimga ega. (a-1)(a-2)(a+2) a2-4
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Javob: a=1bolsaxeR;a=12bolsa,xe@;a#1,a#+2bo’lsa, x = P

Umumiy o‘rta ta’lim maktablarida parametr gatnashgan tenglamalar, jumladan, parametr gatnashgan chiziqli
tenglamalarni o‘rganish uchun aloxida vaqt ajratimagan. Ammo parametr gatnashmagan chiziqli tenglamalarni
yechish bo‘yicha yetarlicha bilimlar shakllantiriigandan so‘ng o‘quvchilar bilan parametr gatnashgan chiziqgli
tenglamalarni yechishga o‘tish mumkin. Bunday tenglamalarni yechish jarayonida o‘quvchilarning ijodiy fikrlash
gobiliyatlari yanada rivojlanadi va keyinchalik parametrli tenglamalarning boshga sinflarini o‘rganish chun zamin
yaratiladi.

Parametr gatnashgan chiziqli tenglamalar tahlili yechimlar sonini aniglashda noma’lum oldidagi koeffit-
siyentning nolga aylanish holatlarini alohida tekshirish muhimligini ko‘rsatadi. Jumladan, 2a(a - 2)x = a - 2
tenglamada parametrning maxsus giymatlari a = 0 va a = 2 dan iborat. a = 0 bo‘lganda tenglama yechimga ega
emas, a = 2 bo‘lganda esa barcha haqiqiy sonlar uning yechimi bo‘ladi.

a # 0 va a # 2 shartlarda yagona yechim x = 1/(2a) ko‘rinishida ifodalanadi. Bu misol umumiy ko‘paytuvchini
gisqartirishdan oldin uning nolga teng bo'lish imkoniyatini tekshirish zarurligini ochib beradi. lldizga qo‘shimcha
shart qo‘yilganda esa parametrning maxsus giymatlarini aniglash bilan birga, tengsizliklarni yechish talab etiladi.

Masalan, ax - 2a = 3 tenglamaning ildizi (-2; 1) oraligda bo‘lishi uchun a # 0 shartda x = 2 + 3/a ifoda hosil
gilinib, -2 < 2 + 3/a < 1 qo‘sh tengsizlik yechiladi. Natijada -3 < a < —3/4 ekanligi aniglanadi. (a% - 9)x = a® + 27
tenglamada a = -3 bo‘lganda cheksiz ko‘'p yechim, a = 3 bo‘lganda esa yechimsizlik holati yuzaga keladi; a # £3
bo‘lganda yagona yechim x = (a? - 3a + 9)/(a - 3) ga teng.

Shuningdek, (a% - a®- 4a + 4)x = a - 1 tenglamaning koeffitsiyentini (a - 1)(a - 2)(a + 2) ko'rinishida ajratish
orqali maxsus giymatlar a = 1 va a = £2 ekanligi topiladi. a = 1 da barcha haqiqgiy sonlar yechim bo‘ladi, a = £2
da yechim mavjud emas, qolgan giymatlarda esa x = 1/(a? - 4) yagona yechim olinadi.

Ko'rib chigilgan misollar parametrli tenglamalarni yechishda umumiy formulani topish va maxsus holatlarni
tekshirish o‘zaro bog‘liq bosqichlar ekanini ko‘rsatadi. Ularni izchil tashkil etish javobning to‘ligligini ta’minlaydi
hamda o‘quvchilarni shartlarni tahlil gilish va algebraik amallarni asoslab bajarishga yo‘naltiradi.

Umumiy o'rta ta’lim maktablarida parametr gatnashgan chizigli tenglamalarni o‘rganish o‘quvchilarning
tenglama, koeffitsiyent va yechim tushunchalari haqgidagi bilimlarini chuqurlashtirish imkonini beradi. Bunday
tenglamalarni yechishda asosiy €’tibor parametrning mumkin bo‘lgan giymatlarini aniglash, maxsus giymatlarni
ajratish va har bir holatni izchil tekshirishga qaratilishi lozim. Noma’lum oldidagi koeffitsiyent nolga teng bo‘Ima-
ganida yagona yechimni topish, koeffitsiyent nolga aylanganida esa ozod hadni tekshirish yechimlar to‘plamini
to'liq tavsiflashning asosini tashkil etadi.

Kasrli ifodalar bilan ishlashda aniglanish shartlarini saglash, ko‘paytuvchilarni gisqartirishdan oldin ularning
nolga teng bo'lish holatlarini hisobga olish algebraik almashtirishlarning to‘g‘riligini ta’minlaydi. lldizning berilgan
oraligga tegishliligiga doir topshiriglar tenglamalar va tengsizliklar o‘rtasidagi bog‘lanishni anglashga yordam
beradi.

Mavzuni o‘gitishda oddiy chizigli tenglamalardan parametrli tenglamalarga bosgichma-bosgich o'tish,
misollarni murakkablik darajasiga ko‘ra tanlash va javoblarni asoslashga yo‘naltiriigan savollardan foydalanish
magsadga muvofiqdir. Ushbu yondashuv o‘quvchilarning holatlarni tagqoslash, umumlashtirish, mustaqil mulo-
haza yuritish hamda matematik yechimning to‘ligligini tekshirish ko‘nikmalarini shakllantirishga xizmat giladi.
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